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®ಾಸÃವ ಸಂ�ೆÍಗಳ� 
 ಯೂĔÐಡÇ ಅನುಪÎĳೕಯ 

a = (bxq) + r             0 ≤ r< ba – §ಾಜÍ ;         q –

§ಾಗಲಬÆ;          b - §ಾಜಕ;r –¯ೇಷ 

 ಯೂĔÐಡÇ §ಾ�ಾ�ಾರ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಉಪŴೕĖľ ಮ.±ಾ.ಅ. 

ಕಂಡುĿģಯುವ�ದು 

§ಾಜಕವ� §ಾಜÍದ ಅಪವತ�ನ ®ಾĖದÅªೆ,ಅತÍಂತ �ೊ£ೆಯ ಸಂ�ೆÍಯು 

±ೊ£ೆÇ©ಾĖರುತÃ¡ೆ.ಆಗ �ೊ£ೆಯದ�ೆ´ ĿಂĨನ ಶ�ನÍವಲÐದ ¯ೇಷವ� 

ಮ.±ಾ.ಅ ಆĖರುತÃ¡ೆ. 

 ಅĻ§ಾಜÍ ಸಂ�ೆÍ 

ಅĻ§ಾಜÍ ಸಂ�ೆÍ ಎಂದು ಪĸಗĥಸ¦ೇ�ಾದªೆ, 

(i) p > 1 ಆĖರ¦ೇಕು ಮತುÃ 

(ii) p �ೆ 1 ಮತುÃ p ಯ ²ೊರತು ಇತರ §ಾಜಕಗಳ� ಇರ¦ಾರದು 

 ಸಂಯುಕÃ ಸಂ�ೆÍಗಳ�: 
 

1 Ĕ´ಂತ ¡ೊಡÀ¡ಾದ, ಆದªೆ ಅĻ§ಾಜÍವಲÐದ ಪÎĦೕ ಸಂ�ೆÍಯನುÇ  

 ಸಂಯುಕÃ ಸಂ�ೆÍ ಎನುÇವರು 
 

 ಸಹ ಅĻ§ಾಜÍ ಸಂ�ೆÍಗಳ�: 

a  ಮತುÃ b ಎರಡು ಸಂ�ೆÍಗಳ ±ಾ¨ಾನÍ §ಾಜಕವ� 1 ¨ಾತÎ ಆĖದÅªೆ 

ಅವ�ಗಳನುÇ ಸಹ-ಅĻ§ಾಜÍಗಳ� ಎಂದು ಕªೆಯು� Ãೇ®ೆ. 
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ಅ§ಾÍಸ  3.1 

1. ಯೂĔÐŏಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಉಪŴೕĖľ�ೊಂಡು ಇĹÐ �ೊġ¾ರುವ ಸಂ�ೆÍಗಳ ಮ.±ಾ.ಅ. 

ವನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 

     (i)  65 ಮತುÃ 117                

            ಯೂĔÐಡÇಅನುಪÎĳೕಯ a = bq + r 

          65) 117  (1 ಯೂĔÐŏಅ¬ಾ¶ĸಥಂಪÎ�ಾರ 
                  65 117 = 65x1 + 52 
  

                     52 

   
          52)   65 ( 1 
                  52 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                  13 65 = 52x1 + 13         
          13)   52 ( 4 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                  52                            52 = 13x4 + 0 
                  00 
          ∴ 65 ಮತುÃ 117 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 13 

    (ii) 237 ಮತುÃ 81 

          81)  237 (2 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                 162 237 = 81x2 + 75 
                                                      

                                                      75 

          75)  81 ( 1 
                 75 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                 06 81 = 75x1 + 6        
          6)    75 ( 12 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                 72                            75 = 6x12 + 3 
       

                 03 
          3)    06 ( 2 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                 06                            6 = 3x2 + 0 
 

                 00 
 
        ∴ 237 ಮತುÃ 81 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 3 
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        (iii) 55 ಮತುÃ 210 

               55)  210  (3 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                      165  210 = 55x3 + 45 
 

                        45 
               45)    55 ( 1 
                        45 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                        10 55 = 45x1 + 10        
              10) 45   ( 4 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                     40 45 = 10x4 + 5 
 

                     05 
               5)  10   ( 2 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                    10                            10 = 5x2 + 0 
 

                     00 
             ∴ 55 ಮತುÃ 210 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 5 

        (iv) 305 ಮತುÃ 793 

               305) 793  (2 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                       610  793 = 305x2 + 183 
 

                       183 
 
               183) 305 ( 1 
                       183 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                       122 305 = 183x1 + 122        

               122) 183 ( 1 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                       122                      183 = 122x1 + 61 
 

                         61 
                61)122 ( 2 ಯೂĔÐŏ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ 
                     122  122 = 61x2 + 0 
 

                       00 
               ∴ 305 ಮತುÃ 793 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 61 
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1. ©ಾವ�¡ೇ ಧನ ಸಮಸಂ�ೆÍಯು 4q ಮತುÃ 4q+2 ರೂಪದĹÐರುತÃ¡ೆ ಎಂದು �ೋĸľ. 

ಇĹÐ q ಒಂದುಪ�ಣ�ಸಂ�ೆÍ. 

a' ಮತುÃ b ಗಳ�  ಧನ ಪ��ಾ�ಂಕ ಮತುÃ a > b ಆĖರĹ 

§ಾ�ಾ�ಾರ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ, 
a = bq + r   ; 0≤ ݎ < ܾ 
b = 4 ಆ¡ಾಗ, 

a = (4x2) + r, 0≤ ݎ < 4 ∴ r = 0, 1, 2, 3 ಆĖರುತÃ¡ೆ. 

i) r = 0 ಆ¡ಾಗ,  

a = 4q  ⇒a =  2(2q) ಇದು 2 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ ∴ ಇದು ಸಮ ಸಂ�ೆÍ 

ii) r = 1 ಆ¡ಾಗ,  

a = 4q + 1 ⇒ a = 2(2q) + 1 ಇದು 2 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುವ�ĨಲÐ ∴ ಇದು ¦ೆಸ ಸಂ�ೆÍ 

iii) r = 2 ಆ¡ಾಗ,  

a = 4q + 2 ⇒ a = 2(2q + 1) ಇದು 2 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ ∴ ಇದು ಸಮ ಸಂ�ೆÍ 

iv) r = 3 ಆ¡ಾಗ,  
a = 4q + 3 ⇒ a = 2(2q+1) + 1 ಇದು 2 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುವ�ĨಲÐ ∴ ಇದು ¦ೆಸ ಸಂ�ೆÍ 

∴©ಾವ�¡ೇ ಧನ ಸಮಸಂ�ೆÍಯು 4q ಮತುÃ 4q+2 ರೂಪದĹÐರುತÃ¡ೆ 

2. ಯೂĔÐŏ §ಾ�ಾ�ಾರ ľ¡ಾÆಂತ ಪÎĦĐೆಯನುÇ ಉಪŴೕĖľ, ©ಾವ�¡ೇ ಧನ ಸಂ�ೆÍ 

ಯ ವಗ�ವ� 3m ಅಥ®ಾ 3m+1 ರೂಪದĹÐರುತÃ¡ೆಂದು ಮತುÃ 3m + 2 ರೂಪದĹÐ 

ಇರುವ�ĨಲÐ ಎಂದು �ೋĸľ. ಇĹÐ m ಒಂದು ಪ��ಾ�ಂಕ. 

©ಾವ�¡ೇ ಧನ ಪ��ಾ�ಂಕವನುÇ  3 ĸಂದ §ಾĖľ¡ಾಗ , ¯ೇಷವ� 0,1 ಅಥ®ಾ 2 

ಆĖರುತÃ¡ೆ. 

           ∴ a ಯು 3q, 3q + 1 ಅಥ®ಾ 3q + 2 ರೂಪದĹÐರುತÃ¡ೆ. 

           i) a = 3q ಆ¡ಾಗ, a2 = (3q)2 = 9q2  = 3(3q2) = 3m  ( m = 3q2) 

           ii) a = 3q + 1 ಆ¡ಾಗ, a2 = (3q + 1)2 = 9q2  + 6q + 1  

                                               = 3(3q2 + 2) + 1 = 3m+ 1  ( m = 3q2 + 2) 
iii) a = 3q + 2 ಆ¡ಾಗ, a2 = (3q + 2)2 = 9q2  + 12q + 4  

       ⇒ a2 =  9q2  + 12q + 3 + 1  
      ⇒ 3(3q2 + 4q +1) + 1 = 3m + 1    (m = 3q2 + 4q +1) 
 

           (i), (ii)ಮತುÃ (iii)ĸಂದ  
©ಾವ�¡ೇ ಧನ ಸಂ�ೆÍ ಯ ವಗ�ವ� 3m ಅಥ®ಾ 3m+1 ರೂಪದĹÐರುತÃ¡ೆ ಮತುÃ  

3m + 2 ರೂಪದĹÐ ಇರುವ�ĨಲÐ ಎಂದು Ħĺಯಬಹುದು.  
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3. ಮೂರು ಅನುಕÎಮ ಧನ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳ ಗುಣಲಬÆವ� 6ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ 

ಎಂಬುವ�ದನುÇ ±ಾĩľ. 

ಮೂರು ಅನುಕÎಮ ಧನ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳ� n, n+1 ಮತುÃ n + 2 ಆĖರĹ 

ಯೂĔÐŏ ನ §ಾ�ಾ�ಾರ ಅ¬ಾ¶ĸಥಂ ಪÎ�ಾರ, 
a = 6q + r ; 0 ≤  r < 6 ( r = 0,1,2,3,4,5) 
i)  r = 0 ಆ¡ಾಗ, n = 6q 

ಆಗ a = n(n+1)(n+2) 

a = 6q (6q +1)( 6q +2) 
a = 6[q (6q +1)( 6q +2)] 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

ii)  r = 1 ಆ¡ಾಗ, n = 6q + 1 

ಆಗ a = 6q + 1(6q + 1 +1)( 6q + 1 +2) 
a = (6q+ 1) (6q +2)( 6q +3) 
a = (6q+ 1) 2(3q +1)3( 2q +1) 
a = 6[(6q+ 1) (3q +1)( 2q +1)] 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

iii)  r = 2 ಆ¡ಾಗ, n = 6q + 2 

ಆಗ a = 6q + 2(6q + 2 +1)( 6q + 2 +2) 
a = (6q+ 2) (6q +3)( 6q +4) 
a = 2(3q+ 1)3 (2q +1)( 6q +4) 
a = 6[(3q+ 1)(2q +1)( 6q +4)] 
a = 6(6q+ 1) (3q +1)( 2q +1) 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

iii)  r = 3 ಆ¡ಾಗ, n = 6q + 3 

ಆಗ a = (6q + 3)(6q + 3 +1)( 6q + 3 +2) 
a = (6q+ 3) (6q +4)( 6q +5) 
a = 3(2q+ 1)2 (3q +2)( 6q +4) 
a = 6[(2q+ 1)(3q +2)( 6q +4)] 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

iv)  r = 4 ಆ¡ಾಗ, n = 6q + 4 

ಆಗ a = (6q + 4)(6q + 4 +1)( 6q + 4 +2) 
a = (6q+ 4) (6q +5)( 6q +6) 
a = (6q+ 4) (6q +5)6( q +1) 
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a = 6[(6q+ 4) (6q +5)( q +1)] 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

v)  r = 4 ಆ¡ಾಗ, n = 6q + 5 

ಆಗ a = (6q + 5)(6q + 5 +1)( 6q + 5 +2) 
a = (6q+ 5) (6q +6)( 6q +7) 
a = (6q+ 5)6(q +1)( 6q +7) 
a = 6[(6q+ 5)(q +1)( 6q +7)] 
ಇದು 6 ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ. 

∴ಮೂರು ಅನುಕÎಮ ಧನ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳ ಗುಣಲಬÆವ� 6ĸಂದ §ಾಗ®ಾಗುತÃ¡ೆ 

4. 75 ಗು¬ಾİಮತುÃ 45 £ೈĨ¬ೆ ಹೂಗĺ®ೆ ಎರಡೂ ಹೂಗಳನುÇ ಉಪŴೕĖľ�ೊಂಡು 

ಹೂಗುಚ¹ಗಳನುÇ ¨ಾಡ¦ೇ�ಾĖ¡ೆ. ಎ¬ಾÐ ಹೂ ಗುಚ¹ಗಳĹÐಯೂ ಒಂ¡ೇ ಸಂ�ೆÍಯ 

ಹೂಗĺರ¦ೇಕು.  Ŀೕ�ೆ ¨ಾಡಲು ±ಾಧÍ®ಾಗುವ ಹೂಗುಚ¹ಗಳ ಸಂ�ೆÍಯನುÇ ಮತುÃ ಪÎĦ 

ಗುಚ¹ದĹÐನ ಹೂಗಳ ಸಂ�ೆÍಗಳನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 
 45)  75 (1  

                   45  
                                                      

                                      30 
 

 30)  45 ( 1 
        30        

        15   
 15)  30 ( 2  

             30                             
       

               0 
   ∴ 75 ಮತುÃ 45 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 15 

   ∴ 15 ಹೂ ಗುಚ¹ಗಳನುÇ ¨ಾಡಬಹುದು. 

ಪÎĦŴಂದು ²ೋ ಗುಚ¹ದĹÐ 75 ÷ 15 = 5 ಗು¬ಾİ ಮತುÃ 45 ÷15 = 3 £ೈĨ¬ೆ 

ಹೂಗĺರುತÃ®ೆ. 

5. ಆಯ�ಾ�ಾರದಒಂದುಭೂĲಯಉದÅಮತುÃಅಗಲಗಳ�ಕÎಮ®ಾĖ110 ಮತುÃ 30 Ĳೕ. 

ಇ¡ೆ. ಉದÅ ಮತುÃ ಅಗಲಗೆರಡನೂÇ Īಖರ®ಾĖ ಅಳ�ೆ ¨ಾಡುವ ಗĸಷ¿ ಉದÅದ 

ಸ¬ಾ�ೆಯ ಉದÅವನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 
30)  110 (3  
         90  
                                                      

                         20 
 

20)    30 ( 1 
         20        
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              10   
     10)    20 ( 2  
              20                             

       

           0 
   ∴ 110 ಮತುÃ 30 ರಮ.±ಾ.ಅ. = 10 

∴ ಉದÅ ಮತುÃ ಅಗಲಗೆರಡನೂÇ Īಖರ®ಾĖ ಅಳ�ೆ ¨ಾಡುವ ಗĸಷ¿ ಉದÅದ 

ಸ¬ಾ�ೆಯ ಉದÅ = 10Ĳೕ 

ಅ§ಾÍಸ 1.2 
1. ಪÎĦ ಸಂ�ೆÍಯನುÇ ಅĻ§ಾಜÍ ಅಪವತ�ನಗಾĖ  ವÍಕÃಪģľ. 

(i)     2  120 
    

                   2    60 
  

                   2    30 
 

                   2    15 
                            

                   3      5 
 

                   5      1 
120 = 2x2x2x2x3x5 

          (ii)     
        3   3825    

                   3  1275 
  

                   5    425 
 

                   5      85 
                            

                   5        5 
 

          1 
3825 = 3x3x5x5x5 

 
 

          (iii)    2  6762 
                   3  3381    

                   3  1125 
   

        5    425 
 

                   5      85 
                   5        5 

(i)       

        1 
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    (iv)   2  32844 
            2  16422     

            3    8211 
  

 7    2737 
 

           17     391 
                      23 
 
            32844 = 2x2x3x7x17x23 
 

(i)       

ࡼ = 25025 .2
࢞ ࡼ.

࢞ ࡼ.
ࡼ.࢞

࢞ . ಆದªೆ ࡼ,ࡼ,ࡼ,ࡼ, ಮತುÃ   ࢞,࢞,࢞,࢞ ಗಳ 

¦ೆ¬ೆಯನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 
5    25025 

5      5005     
 

7      1001 
 

11      143 
 

           13 
 
25025 =  52 x 7 x11x13 
∴ ଵܲ = 5, ଶܲ = 7, ଷܲ = 11, ସܲ = 13, 
 

ଵݔ            = ଶݔ,2 = ଷݔ,1 =   ସ = 1ݔ,1
 

3. ಇĹÐ Īೕģರುವ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳ ಲ.±ಾ.ಅ. ಮತುÃ ಮ.±ಾ.ಅ. ವನುÇ ಅĻ§ಾಜÍ 

ಅಪವತ�ನಗಾĖ ವÍಕÃಪģಸುವ ಮೂಲಕ ಕಂಡುĿģĵĸ. 

     (i)   12,15 ಮತುÃ 30 
           12 = 2 x 2 x 3 = 22 x 3 
           15 = 3 x 5 
           30 = 2 x 3 x 5 
           ಮ.±ಾ.ಅ = 3 ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ = 22 x 3 x 5 = 60 

     (ii)  18,81 ಮತುÃ 108 
           18   = 2 x 3 x 3 = 2 x 32 

            81  = 3 x 3 x 3 x 3  = 34 

           108 = 2 x 2 x 3 x 3 x 3 = 22 x 33 

           ಮ.±ಾ.ಅ = 32 = 9 ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ = 22 x 34  = 4 x 81 = 324 

4. ಇĹÐ �ೊġ¾ರುವ �ೋģ ಪ��ಾ�ಂಕಗಳ ಮ.±ಾ.ಅ. ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ. ಕಂಡುĿģದು 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ. = a x b ಎಂಬುವ�ದನುÇಪĸļೕĹľ. 

      (i) 16 ಮತುÃ 80 
          16 = 2 x 2 x 2 x 2 = 24 
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          80 = 2 x 2 x 2 x 2 x 5 = 24 x 5 
          ಮ.±ಾ.ಅ = 24  = 16 ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ = 24 x 5  = 80  

          (a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ = 16 x 80 = 1280 
          a x b = 16 x 80 = 1280 
          ∴ (a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ. = a x b 

      (ii)125 ಮತುÃ 55 
          125 = 5 x 5 x 5 = 53 

           55  = 5 x 11  
           ಮ.±ಾ.ಅ = 5   ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ = 53 x 11  = 1375 

           (a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ = 5 x 1375 = 6875 
           a x b = 125 x 55 = 6875 
           ∴ (a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ. = a x b 

5. 52 ಮತುÃ 182 ರಮ.±ಾ.ಅ 26 ಆದªೆ ಅವ�ಗಳ ಲ.±ಾ.ಅ. ವನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x (a,b)ರ ಮ.±ಾ.ಆ. = a x b 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.x 26= 52 x 182 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.       = ହଶ ୶ ଵ଼ଶ
ଶ

 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.       = 2 x 182 

(a,b)ರ ಲ.±ಾ.ಅ.       = 364 

6. ಅĻ§ಾಜÍ ಅಪವĦ�ಸುĻ�ೆಯ ಕÎಮĨಂದ 105 ಮತುÃ 1515 ರ ಮ.±ಾ.ಅ ಮತುÃ 

ಲ.±ಾ.ಅ. ಕಂಡುĿģĵĸ. 

105 ಮತುÃ 1515 
105 = 3 x 5 x 7  
1515  = 3 x 5 x 101 
ಮ.±ಾ.ಅ = 15  ಮತುÃ ಲ.±ಾ.ಅ = 53 x 11  = 10,605 

7. ©ಾವ ಕĪಷ¿ ಸಂ�ೆÍಯನುÇ 17ĸಂದ ²ೆě¹ľ¡ಾಗ  520 ಮತುÃ 468 ĸಂದ 

Ī¯ೆÍೕಷ®ಾĖ §ಾĖಸಲÈಡುತÃ¡ೆ. 
520 = 2 x 2 x 2 x 5 x 13 = 23 x 5 x 13 
468 = 2 x 2 x 3 x 3 x 13 = 22 x 32 x 13 
∴ ಮ.±ಾ.ಅ. = 22 x 13 = 4 x 13 = 52 

∴ ಲ.±ಾ.ಅ = 23 x 32 x 5 x 13 = 8 x 9 x 5 x 13 = 4680 

∴4680 – 17 = 4663 ನುÇ 17ĸಂದ ²ೆě¹ľ¡ಾಗ  520 ಮತುÃ 468 ĸಂದ 

Ī¯ೆÍೕಷ®ಾĖ §ಾĖಸಲÈಡುತÃ¡ೆ. 
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8. ಒಂದು ಆಯ�ಾ�ಾರದ �ೊಠģ 18m 72cm. ಉದÅ ²ಾಗೂ 13m 20cm. 

ಅಗಲĻ¡ೆ.ಈ �ೊಠģ�ೆ ಒಂ¡ೇ ಅಳ�ೆಯ �ೌ�ಾ�ಾರದ ²ಾಸುಗಲುÐಗಳನುÇ(�ೈşÕ 

ಗಳನುÇ) ²ಾಕ¦ೇĔ¡ೆ. ±ಾಧÍĻರುವ ²ಾಸುಗಲುÐಗಳ ಕĪಷ¿ಸಂ�ೆÍಯನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 
          18m 72cm = 1872cm; 13m 20cm. = 1320cm 
          �ೊಠģಯ ĻľÃೕಣ� = 1872 x 1320 sq.cm 
           1872 =2 x 2 x2 x 2 x 3 x 3 x 13 = 24 x 32 x 13 
 1320 = 2 x 2 x 2 x 3 x 5 x 11      = 23 x 3 x 5 x 11 

∴ ಮ.±ಾ.ಅ. = 23 x 3  = 24 

∴ 1 �ೈşÕ ĻľÃೕಣ� =  24 x 24sq.cm   

∴ ¦ೇ�ಾĖರುವ �ೈşÕ ಗಳ ಸಂ�ೆÍ = ଵ଼ଶ ୶ ଵଷଶ 
ଶସ ୶ ଶସ

  = 4290 

9. ¯ಾ¬ೆŴಂದರ 8, 9, ಮತುÃ 10£ೇ ತರಗĦಯ Ļ¡ಾÍħ�ಗಳ ಸಂ�ೆÍ48, 42 ಮತುÃ 60 

ಇ¡ೆ. 8, 9 ಮತುÃ 10£ೇ ತರಗĦಯ ಎ¬ಾÐ Ļ¡ಾÍħ�ಗĺಗೂ Ļತĸಸಲು ಅಗತÍ®ಾದ 

ಪ�ಸÃಕಗಳ ಕĪಷ¿ ಸಂ�ೆÍಯನುÇ ಕಂಡುĿģĵĸ. 
48 = 2 x 2 x 2 x 2 x 3 = 24 x 3 

           42 = 2 x 3 x 7  
           60 = 2 x 2 x 3 x 5 

∴ ಲ.±ಾ.ಅ = 24 x 3 x 5 x 7 = 1680 

∴ ಎ¬ಾÐ Ļ¡ಾÍħ�ಗĺಗೂ Ļತĸಸಲು ಅಗತÍ®ಾದ ಪ�ಸÃಕಗಳ ಕĪಷ¿ ಸಂ�ೆÍ=1680 

10. x, y ಮತುÃ z ಏಕ�ಾಲದĹÐ ಒಂ¡ೇ £ೇರದĹÐ ವೃ�ಾÃ�ಾರದ ĔÎೕ�ಾಂಗಣದ ಸುತÃ 

ಓಡು�ಾÃªೆ. X ಒಂದು ಸುತÃನುÇ 126 ±ೆ�ೆಂŏ ಗಳĹÐ, y  154 ±ೆ�ೆಂŏ ಗಳĹÐಮತುÃ z  

231 ±ೆ�ೆಂŏ ಗಳĹÐ ಒಂದು ಸುತÃನುÇ ಒಂ¡ೇ ಆರಂıಕ İಂದುĻĪಂದ ಪ�ಣ� 

�ೊĺಸು�ಾÃªೆ.  ಆರಂıಕ İಂದುĻĪಂದ ಅವರು ಪ�ನ: ©ಾವ ಸಮಯದĹÐ 

ಸಂĩಸು�ಾÃªೆ?  ಈ ಸಮಯದĹÐ  x, y ಮತುÃ z ಎಷು¾ ಸುತುÃಗಳನುÇ 

ಪ�ಣ��ೊĺľರು�ಾÃªೆ? 
126 = 2 x 3 x 3 x 7 = 2 x 32 x 7 

           154 = 2 x 7 x 11 
           231 = 3 x 7 x 11 

∴ ಲ.±ಾ.ಅ = 2 x 32 x 7 x 11 = 1386 

          ∴ ಆರಂıಕ İಂದುĻĪಂದ ಅವರು ಪ�ನ: 1386 ±ೆ�ೆಂŏ ಗಳĹÐ ಸಂĩಸು�ಾÃªೆ 

           ಈ ಅವĩಯĹÐ X ಪ�ಣ� �ೊĺಸುವ ಸುತುÃಗಳ� = ଵଷ଼
ଵଶ 

 = 11 

           ಈ ಅವĩಯĹÐ Y ಪ�ಣ� �ೊĺಸುವ ಸುತುÃಗಳ� = ଵଷ଼
ଵହସ 

 =  9 

           ಈ ಅವĩಯĹÐ Z ಪ�ಣ� �ೊĺಸುವ ಸುತುÃಗಳ� = ଵଷ଼
ଶଷଵ 

  =  6 
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ಅ§ಾÍಸ 1.3 

1. √ ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಎಂದು ±ಾĩľ. 

           √5  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ 

          ∴  √5  = 

୯
 ಆĖರĹ (p, q ∈ Z;q ≠ 0, p ಮತುÃ q ಗಳ� ಸಹ ಅĻ§ಾಜÍಗಳ�) 

           ⇒ √5q = p     
            ⇒ (√5q)2 = p2 

            ⇒ 5q2  = p2 

            ⇒ 5  ಇದು  p2 ನುÇ §ಾĖಸುತÃ¡ೆ. 

            ⇒ 5  ಇದು  p ನುÇ §ಾĖಸುತÃ¡ೆ. 

          ∴ p = 5k ಆĖರĹ 

            ⇒p2 = (5k)2 

            ⇒5q2 = (5k)2 

            ⇒5q2 = 25k2 

            ⇒q2 = 5k2 

            ⇒ 5  ಇದು  q2 ನುÇ §ಾĖಸುತÃ¡ೆ. 

            ⇒ 5  ಇದು  q ನುÇ §ಾĖಸುತÃ¡ೆ. 

          ∴ p ಮತುÃ q ಗĺ�ೆ ±ಾ¨ಾನÍ ಅಪವತ�ನ  5ನುÇ  ²ೊಂĨ¡ೆ. 

          ಇದು ನಮÌ ಊ²ೆ, p ಮತುÃ q ಸಹ ಅĻ§ಾಜÍಗಳ� ಎಂಬುವ�ದ�ೆ´ ĻರುದÆ ®ಾĖ¡ೆ. 

         ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

            ∴ √ ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

2. ಈ �ೆಳĖನ ಸಂ�ೆÍಗಳ� ಅ§ಾಗಲಬÆ ಎಂಬುವ�ದನುÇ ±ಾĩľ. 

       (i) 2√3 

           2√3  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ. 

          ∴  2√3  = 

୯
 ಆĖರĹ (p, q ∈ ܼ;q ≠ 0) 

           ⇒ √3  = 
ଶ୯

 

           ⇒ √3 ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ  ಸಂ�ೆÍ ∵   
ଶ୯

  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

         ಆದªೆ √3 §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಅಲÐ. ಇದು ®ೈರುಧÍವನುÇ ĪೕಡುತÃ¡ೆ. 
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         ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

         ∴ √ ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

      (ii) √
ସ

 
 
          √

ସ
  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ. 

         ∴  √
ସ

  = 
୯
 ಆĖರĹ (p, q ∈ ܼ;q ≠ 0) 

          ⇒ √7  = ସ
୯

 

          ⇒ √7 ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ  ಸಂ�ೆÍ ∵   ସ
୯

  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

          ಆದªೆ √7 §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಅಲÐ. ಇದು ®ೈರುಧÍವನುÇ ĪೕಡುತÃ¡ೆ. 

          ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

          ∴ √ૠ


 ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ.  

    (iii) 3 + √5 
          3 + √5  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ. 

         ∴  3 + √5   = 
୯
 ಆĖರĹ    (p, q ∈ ܼ;q ≠ 0) 

           ⇒ √5     = 
୯
 – 3 

           ⇒ √5     = ିଷ
୯

  
 
           ⇒ √5 ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ  ಸಂ�ೆÍ ∵   ିଷ

୯
   ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

          ಆದªೆ √5 §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಅಲÐ. ಇದು ®ೈರುಧÍವನುÇ ĪೕಡುತÃ¡ೆ. 

         ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

         ∴ 3 + √  ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ.  

    (iv) √2 + √5 
          √2 + √5  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ. 

          ∴  √2 + √5   = 
୯
 ಆĖರĹ    (p, q ∈ ܼ;q ≠ 0) 

          ∴  √2 =     
୯
 - √5 

          (√2 )2=  ቀ୮
୯
ቁ
ଶ
 - 2√5. 

୯
 + (√5)2 

          ⇒2    =  
మ

୯మ
 - 2√5. 

୯
 + 5 

          ⇒2√5. 
୯
 = 

మ

୯మ
 + 5 - 2 

          ⇒2√5. 
୯
 = 

మ

୯మ
 + 3 

          ⇒2√5. 
୯
 = 

మାଷ୯మ

୯మ
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          ⇒√5 = ୯(మାଷ୯మ)
ଶ୮୯మ

  

          ⇒ √5 ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ  ಸಂ�ೆÍ ∵   ୯(మାଷ୯మ)
ଶ୮୯మ

     ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

           ಆದªೆ √5 §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಅಲÐ. ಇದು ®ೈರುಧÍವನುÇ ĪೕಡುತÃ¡ೆ. 

          ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

          ∴ √ + √  ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ.  
      (v) 2√3 – 4 
           2√3 – 4  ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಆĖರĹ. 

          ∴  2√3 – 4  =     
୯
 ಆĖರĹ    (p, q ∈ ܼ;q ≠ 0) 

           ⇒ 2√3     = 
୯
 + 4  

           ⇒ √3     = ାସ
ଶ୯

  

           ⇒ √3 ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ  ಸಂ�ೆÍ ∵   ାସ
ଶ୯

   ಒಂದು §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ. 

          ಆದªೆ √3 §ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ ಅಲÐ. ಇದು ®ೈರುಧÍವನುÇ ĪೕಡುತÃ¡ೆ. 

          ∴ ನಮÌ ಊ²ೆ ತಪ�È. 

          ∴ 2√ – 4  ಒಂದು ಅ§ಾಗಲಬÆ ಸಂ�ೆÍ.  
           (Note: ಈ ¬ೆಕ´ಗಳĹÐ 


 ಬದಲು ‘r’ ಎಂದು �ೆ�ೆದು�ೊಂಡªೆ ¬ೆ�ಾ´�ಾರ ಸುಲಭ®ಾಗುವ�ದು) 
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